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ZOVSEOBECNENIE HERMESOVHO VZORCA
ROBERT KARPE, Brno

Netto [1] na str. 136 uvidza kombinatoricky vatah (22), pochadzajici
od Hermesa. V tomto &lénku odvodime vieobecnejsiu formuly, a to priamoun
metdédou — bez pouZitia rekurentnych vzorcov.

Uvazujme o skupine prvkov:

(1) A1C142Cs ... Ap-1C;-14;.

Do tejto (2k—1)-miestnej varidcie chceme teraz zadlenit r prvkov B tak, aby
kazdé diastotna skupina prvkov B nasledovala vidy hned po niektorom
prvku A. (Ciastodnych skupin prvkov B méZe byt maximélne min {r, k),
minimélne jedna.)

Napriklad:

(2) A1BBC1A:BBBC3A3C3A4,BC1AsCs4¢ ... ArBB.

Polozme si dlohu: zistit kolkymi spésobmi mo#no takto zadlenit vietkych
7 prvkov B. :

Aby sme tlohu vyriesili, opatrime prvky B kaidej ¢iastoénej skupiny vidy
tym istym indexom, aky je u prvku 4, ktory ju bezprostredne predchidza;
teda u uvedenej varidcie:

(3) A1B\B1C1A2BsBsBsCsA303A44B,C1AsCsde ... ArBiBy.
Ak skimame u kaZdej takejto variicie len indexy prvkov B, dostaneme tieto
kombinacie r-tej triedy z k prvkov s opakovanim:

1, 1
1, 2
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1,1, ...,
1, 1,
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Bude ich zrejme A :

10

Uvazujme teraz o sibore vSetkych varidcif, ktoré vzniknu opisanym spé-
sobom z (1):
Vykondme substiticiu v ka¥dej varidcii:

1. Za kazdy prvok A4; dosadime a prvkov z.
2. Za kazdy prvok B; dosadime b prvkov z.
3. Za kaidy prvok C; dosadime jeden prvok y.

Takto dostaneme skupiny o (ka + b + k — 1) prvkoch, ktoré obsahuji
vidy &k skupin vytvorenych z prvkov z, navzijom oddelenych jednym prv-
kom y.

Pocet ¢lenov stvislych skupin zlozenych z prvkov a je dany vidy niektorym
z r + 1 prvych élenov aritmetickej postupnosti:

4) . Aa,b) =a,a 4 b,a + 25, ...

Teraz zadlenime do kaidej variicie (ka + 7b + k) jednotiek, tak aby
medzi dvoma najblizs§imi jednotkami sa vidy nachddzal jediny prvok z alebo y.

Ziadajme teraz, aby kazdy prvok z bol prikazom ,,vykonat stdet® a kazdy
prvok y prikazom ,naznadit stdet”. Vid priklad: 1z 1z1 ylylal =
=341+ 2 — —

Tym vznikni z naSich skupin vSetky mozné variscie k-tej triedy, s opako-
vanim; sidet prvkov kazdej takejto variicie je n, kde

(5) n=ka 4 rb -+ k.

Prvky, z ktorych st tieto varidcie zostavované, st z aritmetickej postup-
nosti:

(6) A@+ 1,8)=a+1l,a+1+b,a+ 1+ 25, ...

Potet vietkych novovzniknutych varidcii je, pravda, vidy
. k47r—1 r+k—1
7 = »
& ()= )
takie podla symboliky, uvedenej v citovanej knihe, piSeme:

) e@@sm3+rsfquwﬂﬁ

a hovorime o varidcidch k-tej triedy, sidtu n, zostavovanych z prvkov aritme-
tickej postupnosti (6).

Ak dosadime sem za r podla (5) a piSeme ¢ = a + 1, dostaneme vysledny
vzorec:



n — ck b1
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b

9 (k) ‘ B ; = ’

(9) @ Qzlﬁpsv b1

majici zmysel, pokial je pravd strana celym &islom.
Poznimka. Pre b = 1 redukuje sa (9) na Hermesov vzorec.
Priklad na zovieobecneny Hermesov vzorec:

Volime: n = 21, k — 3,c=2,b=5,

3+2
3 . - .
Lol iwr Emév = A 3 v = 10.
A(2,5) = 2,7, 12, 17, 22, ...

21 = 174+ 24 9
2 3 17 4= 2
2 + 2 4+ 17
12 4+ 7 4+ 2
Hw H _w H M 10 varidcii.
T4+ 24 12
2 4+ 124 7
2 4+ 7412
T4+ 74 7
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Cratea copepmur ofoGumenre OHOTO M3RECTHOrG KOMOMHATODHOTO COOTHOMmEHMA (cm.
[1], crp. 138, dopmyna (22)) sapamnoe Gopmymoft (9), umewomen Moy TOTAA M TOJBLKO
TOrAA, KOIZA NpaBas CTOPOHA ee ABMAeTCH LEJNBIM YHCIIOM.
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