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POZNAMEKA K JEDNOMU CLANKU P. TURANA

JOSEF KAUCKY, Bratislava

1. P. Turén v &anku [1] dokazuje kombinatorickou identitu

KN (n+2k—j\ _(n+k\

J 2k - k i
kterou v roce 1867 bez dikazu uvefejnil &nsky matematik Le-Jen Shoo.
Jeho diikaz spo¢iva v tom, ¥e dvojim zisobem poéitd hodnotu vyrazu
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Jednim zplsobem ziskdva vztah
- {2k +v) ,
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2. K tpravé vyrazu (2) u#ivd vztahu
AT

@ MAVN : MAVA»tVQLVTx

ktery dokazuje na zdklad¥ n&kterych vlastnosti Legendreovych polynomd.
Je-li
1
k12¢ dx*

— Qﬂ

Pyx) =

k-ty Legendrediv polynom, pak Hurwitzova formule dava

) :uéﬁﬁwmv MAVN
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Z diferencialni rovnice
{1 = x?) Pi(x) — 2xP(x) + k(k + 1) P(x) =

a z podminek
P)=1, B(-D=(

se dale dostane vztah
P = -

_ MOAIQEA@ Aw M <VA 1 .M ¢ v

odkud pomoci substituce

vychazi

(1 |xv_5ﬁw.wvn

©® wcﬂrivo?cf

Porovnanim vysledkd (5) a (6) vychazi vztah ).
Pomoci (4) nabyva vyraz (2) tvaru

e 2k +v\ ) [= (kY &.w
= . ] x
;l,ﬁw‘oﬁ 2k vxw WNWAQ : s
a porovnanim koeficientdiu x" v rozvoji tohoto vyrazu a vyrazu (3) vychézi identita (1).

jak Ize vztah (4) odvodit elementarnim zplisobem pfimo.

kazi,
3 Nyal Wl x—-D+lzaxa uXijeme-li

PoloZime-li v soutu na levé strané této rovnice
binomické véty, mame piedné

()= B() wemnen-

-5 ()

Vyménime-li pofadi sumaci ve dvojnasobném soudtu na pravé stranc podle

vnmi.&m

i
M:r

“
i

gw

213



méime dile
k 2
k
5()=-
k
)
v=1
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Jde tedy jen o upravu vnitfniho mocmﬁc..

AvSak podle vzorce
AE +p n

_ (m+p) n!
mlpt " (m+ p)l(n—m—p)t
_ n! (n — m)!
mi(n —m)! " p'(n — m — p)! =

_(n\(n—-m
m p
A<V k Z k\ (k-1 :
I/\v \v=1)"
o k\(k—1
IN\k—v)’
takZe pro vnitfni soudet na pravé stran& rovnice (7) vychazi
K\ & (k\ (k-
()5 0)62)
b k 2
£
- v=0\"Y

“E (e ()

a poloZime-li jest€ (k — /) za I na pravé strang, mame

Je tedy

© =50 .00
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K dokoneni dikazu vypogitime hodnotu vnitfntho soudtu na pravé strang.

Pfedné je
1
A» - <v =0
pro
v<k—-1
takZe

OR300

Podle Cauchyova vzorce
"\ y Y_[*+tVY
£D62)-C7)

o A0

a po dosazeni tohoto vysledku do rovnice (8) vychazi Zadany vztah
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REMARQUES A UN TRAVAIL DE M. P. TURAN

Josef Kaucky

Résumé

L’article précédent contient une démonstration élémentaire de la rélation

(- 50¢ e

En effet, en substituant (x — 1) + 1 au lieu de x dans la somme 4 gauche et en tenant compte
du théoréme des binbiies, nous obtenons successivement -

50 -5 () te-n+ iy

=

v

()

P. Turdn a démontré cette rélation a P’aide des quelques propriétés des polyndmes de Legendre

dans son travail [1].
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