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POZNAMKA O JEDNEJ VLASTNOSTI
DVOJPRVKOVEHO TELESA

STEFAN ZNAM, Bratislava

Nech M je modul nad komutativaym telesom K; nech Lc M. Hovorime, Ze L
mé vlastnost (A), ked plati: ak aeL, beL, xe K, feK, a + B = 1, potom aa +
+ BbeL. Je zrejmé, Ze kaZda linearna podmno¥ina modulu M mé vlastnost (A).
Cielom tejto poznamky je ukézaf, Ze opatné tvrdenie plati len vtedy, ked K ma viac
ako dva prvky (tento predpoklad je omylom vynechany na str. 23 rozmnoZené¢ho
textu ,,Piednasky z funkcionalni analysy L. &ast* prof. M. Katétova).

Veta. Nech M je modul nad komutativnym telesom K. Ked K md viac ako dva proky,
potom neprdzdna mnoZina L< M je linedrna vtedy a len vtedy, ked spliia podmienku (A).
Ked K md prdve dva proky, potom kaZdd mnoZina LM spliia podmienku (A).

Dokaz. I. Nech K mé viac ako dva prvky. Ked Le M je linearna, potom zrejme
spliiuje podmienku (A). Nech 0 # LcM spiia podmienku (A). DokaZeme, Ze
potom L je lineArna. Zvolme u € L; stati dokazaf, e P = L — u je podmodul v M.
Ak je ae P, potom a + uel, a teda pre € K na zaklade podmienky (A) plati
w(a + u) + (1—a) ue L; z toho vyplyva, Ye oa +uecl, ateda cac P. Ak je ae P,
be P, zvolme a € K tak, aby bolo 0 # a # L. Potom, ako sme uZ dokazali aa € P,
(1-a)beP, ateda aa +uel, (1 —o)b+uel. Podla podmienky (A) dosta-
neme (1 — o) (ea + u) + of(1 — )b + u]€L. Nakolko (1 — &) (aa + u) + of(1 —
—o)b + u] = «(1 — ) (a + b) + u, dostavame a(l — @) (a + b)e P. Z toho vy-
plyva a + be P, pretoZe ol — ) # 0. ;

II. Nech K ma prave dva prvky: 0,1. Nech Lc M. KedaelL, bel,xek, ek,
@+ f =1, potombud « = 1, =0, tiYe aa + Pb = aelL; alebo a =0, =1,
Size aa + Pb = be L. Tym je dokaz ukonleny.
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3AMETKA OB OOHOM CBOVICTBE TRJIA C ABVMA AJJEMEHTAMH
Hirepan 3BaM
PesioMe,

Mycre M — maselisoe IPOCTPAHCTBO HAJ TEOM K; uycts L C M. TosopHuM, 9TO MHOXCCTBO L
ofnagaeT CBOUCTBOM (A), eciH BHINOIHAETCA YCIOBHE: 4 + gbeL pna posmmx a €L, belL,
ack, ek, a+f=1.B 3aMeTKe HOKashBACTCH :

Ecmu K mMeer Gombmie INBYX 3/IEMEHTOB, TO He mycToe MHOKECTBO L C M obnagaeT CBOKCT-
poM (A) TOoraa M TONBKO TOrna, eClnH CYIIECTBYIOT SJIEMEHT C € M ¥ noanpoCTpPaHCTBO NCM
Taxme, 9to L = ¢ + N. Ecm K pMecT TOYHO JBa JMEMCHTa, TO pesixoe muoxectso L C M obna-

JIaeT CBOMCTBOM (A).
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