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POZNAMKA K REPREZENTACII SVAZU
POMOCOU ROZKLADOV MNOZINY

M. KOLIBIAR

Nech S je sviz definovany na mno¥ine M. Svizové operacie oznacime
znakmi n, u. Ak R, R’ st rozklady mnoZiny M, R = R’ bude znadif,
je rozklad R je zjemnenim rozkladu R’. Znakom Ra R’ (Ru R’) ozna-
$ime najvacsie spoloéne zjemnenie (najmensi spoloény zakryt) rozkladov
R, R’2 MnoZina vietkych rozkladov mnoZiny M s operaciami najvicsieho
spolo¢ného zjemnenia a najmensieho spolotného zakrytu je uplny svaz,
ktory oznadime ©. Ak prvky z, y€M patria do tej iste] triedy rozkladu R
mnoziny M, budeme pisat =z =y (R).

V tejto poznamke ukaieme, e sviz © obsahuje podmnozinu X, ktord je
ijzomorina so sviazom S vzhladom na jednu svazova operaciu. Ak svdz S
je distributivny, podmnozina X tvori podsviaz svizu &, izomorfny so sva-
zom S (vzhladom na obe operacie).

1. Nech a € S. Pre prvky z, y €S poloime z =y viedy a len vtedy,
ked au z = av y. Relacia = Je zrejme reflexivna, symetricka a tranzi-
tivna, definuje teda rozklad mnoziny M. Tento rozklad oznalime R®.
Mnozinu vietkych rozkladov Re, kde a € S, oznadime X.

Vztah a =z (R®) plati vtedy a len vtedy, ked a =ava=avl,
t. j. x = a. Z toho vyplyva, Ze jednou triedou rozkladu R: je hlavny
ideal skladajuci sa z prvkov = = a.

1.1. Pre a,b €S je Rru R® = RaVs.

D 0 k a z. Nech pre prvky z, y € S plati z = y (R?). Potomau x =auy.
Odtial vyplyva (aubjux = (aubjuy,t.j.x =y (R2ub). Teda R = Raub.
Podobne sa dokaze Rb < Raub. Odtial vyplyva R u Rt = Reub.

9. Nech pre prvky @, y € S plati z = y (R=U®). Potom au hbuz =aubuy.
7 rovnosti auz = au (auz), bulavz) = bu(aubuz) = bu(aubuy),
aulavbuy) = au(buy), bulbuy) = buy vyplyva po rade: z =
=quz (R, auzx =aqubuy (R, avbuy= buy (R, buy =y ().
Odtial vyplyva z =y (R2u Rb). Teda R:ub < Rsu RP a dokaz je ukonceny.

1 Nazvy zjemnenie, najmensi spoloény zakryl a najvacsie spoloéné zjemnenie
rozkiadov pouzivame v zhode s pracou [1}.
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1.2. Uva?ujme o zobrazeni ¢ mnoZiny M na mnozinu X, ktoré prvku
a € M priraduje prvok Ra€ X. Toto zobrazenie je prosté. Ak totiZ a, b
sit dva rozdielne prvky svizu S, jednou triedou rozkladu R* je mnoZina
prvkov X svizu S, pre ktoré plati z < a, jednou triedou rozkladu R
je mnozina prvkov z, pre ktoré plati z <b. Tieto triedy nie st disjunktné
(obsahuju prvok @n b) a su zrejme rozdielne, teda rozklady R2, RP su
rozdielne.

7 1.1 vyplyva, Ze zobrazenie ¢ je vzhladom na operaciu u izomorfizmus.

2. Nech S je distribulivny svaz.

9.1. Pre a, b €S plati R* o Rb = R=n®.

Dokaz. 1.Nechz=y (Ranb) (z, y € S). Potom (anb)u
Qdtial vyplyva auz =avy, bux=buy t.j. x=y (R, T = y (RY),
teda = = y (R* n RP). Plati teda Renb < Ran R,

9. Nech z =y (R*n Rb). Potom x =y (Re), = =y (RY), t. j. ava =
—aquy, buxz=0buy. Odtial vyplyva (anbjuz =(avz)n(buz) =
=(avy)nlbuy) = (anbluy, t.j.z=1y (Ranb). Teda R*n R® = Ranb
a tvrdenie je dokdazané.

99 7 1.1 a 2.1 vyplyva, Ze ak S je distributivny sviz, plati R* v Rb =
— RaVb Ran Rb = R=nb. To znadi, e mnoZina X je podsvdz svizu &,

z={anb)uy.

izomorfny so svazom S.
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IIPMMEYAHME X TIPEICTABJEHNIO CTPYKTVYPHI
IIYTEM PA3SBUEHUA MHOZXKECTBA

M. KOIUBAP, BPATUCIABA

Brpiogsl

IIycrte S-CTPYKTYP3, ompefeseHHAas Ha MHOXECTBE M. C RaXXIbLIM 5JICMEHTOM & €S
ocTaByM B COOTBETCTBNE pa3buenne R° mHOKecCTBA M, onpepeneHHOe ITUM obpazoMm:
Snementsl Z, Y € S npuHajieXxaTbe B TOTXE caMult Kjace pasbueHuUA FR? Toraa
¥ TOJNBLKO TOTHA, ecImMau T —=auy.

CopepaanyeM IpUMEHaHVA ABJNSETCA A0Ka3aTeNbCTBO TIOJOKEH MM

TTogmMuoecTBO X CTPYKTYPSI & pcex pa3bueHnit MHOXKECTBA M, cocrosiee U3 pas-
6uemtt R? (a € S), ABnsAeTcA y3oMopdBEIM ¢ CTPYKTYDOHA S yMesl BBUAY OAHYIO CTPYK-
TYPHYIO Orepapno. Ecam cIpykTypa S mucrpubyTnsHaf, muommecTo X obpasyeT 1mox-
CTPYKTYPY CTPYKTYPBI &, n3oMopdHYIO C CTPYKTYPOit S.
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